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Variable Compleja 1. Prueba intermedia

Ejercicio 1 (4 puntos). Demostrar los siguientes enunciados:
a) f € H(C) con R(f) acotada implica que f es constante.

b) Si f € H(C) cumple que para cada z € C alguna derivada de f se anula en z
(esto es, para cada z € C existe n € N tal que f™(z) = 0), entonces f es un
polinomio.

Ejercicio 2 (3 puntos). Probar que la serie
Z sen(n + z)
nz
n=>1

converge absolutamente en todo punto del dominio 2 = {z € C : Rez > 1} y
uniformemente en cada subconjunto compacto contenido en 2.

Ejercicio 3 (3 puntos). Sean f y g € H(C) funciones no idénticamente nulas
cumpliendo que |g(z)| < |f(z)| para cada z € C. Probar que existe & € C de modo
que g(z) = af(z) para cada z € C.
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